Lia integral definida
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1a)12u? b) 25,1 u?
2 2) 25,1 u? b) 6,9 u?
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-1
1 f_sf(x)a’x=4

& Usando la propiedad 7 tenemos:

b b
flx) <|f(x)| paracada x€ [4, 6] — L f(x) dx < L | /()| dx
—f(x) < | f(x)| paracada x€ [a, 6] —

N f bf(x) dy = J b[—f (x) dix] < f blf ()] e

Por tanto: ‘ Lbf(x) dx|< Lb|f(x)| dx

8 a) J:Zf(x)dx=-[Zf(x)dx+_j:f(x)dx=

- _foﬂf(x)dx+J:f(x)dx=0

b) J:f(x)dx=f_zf(x)oix+J:f(x)dx=

=f0“f(x)dx+f0"f(x)dx=2fo“f(x)dx

4.-1

Pagina 367

1 F'(x) = log(x? + 4)
21
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1 -4940
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1 253 u2

2253 2
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3 a) -1 b) No existe.
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1l V= %nrs u’
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1 Hazlo tu.

P 37
Area = B u

2 Hazlo tu.

Area = «/3—%71+2 u?
8 Hazlo tu.

(o 4171 o

Area = 30 u
5 Hazlo tu.

Area: % l.l2

c) 2 d) No existe.

Limite: [-5, 5]
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6 Hazlo tu. : 115 155
: 2
V = 30,60m u® : 6a) b) —z~u
7 Hazlo tu. %? El 4rea buscada es 60 u?.
V=16mu’
Tu H - 13—3 u?
8 Hazlo tu.
V= 106,671 o 9 El 4rea buscada es % u?.
Pagina 376 10 FEl 4rea buscada es % u?.
9 Hazlo ta. P11 %.[/n (7) = In(2)] u2
Los minimos relativos son: (2, -9) y (-2, -9).
5 P18 4 48 b) 16 c) Im
El méximo relativo es el punto {0, 3): : 2
: 49
i 13 a) —= b) 24 -2
10 Hazlo tu. ) 2 ) T
_n3 :
a=232 1421)4—05u2 b)lu2
3 3
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9 18 o) 3 2 13)163—ﬁu2 ) 1w
11 Hazlo tu. 4 3
VT 3 6:)§u2 £) 9 u? g)?u2
3
16 5
12 Hazlo tu. 4
: 3 =x(3=
8 : 0 y=x(3=%)
3 1
Pagina 378 1 | Vl ?
_ y=2x-2
1 -2 of
3 : _Z
2 3u? : -

El 4rea buscada es %u .

3 Px) = —%x2+3x

1 Y
a3 ‘
2
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£
1) 5-1 b & 94 d) 2{3- 20
3 e 3
1
2 4
3 /n3 El 4rea buscada es % u?.

3 2 _9 f3 2 _29 18 E] 4rea buscada es 2 u2.
4J;)(x x)dx-2 O|x x| dx = c : 3
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19 El 4rea buscada es: % — 6/ (6) v

80 El 4rea buscada es: % u?,

31 Area=1u?
22 a)§u2 b) 242 u? c)%uz
9 2 13 2 44 2
d)zu e)lzu f)ISu

23 ) V=8> b) V= %TC ud c) 3% ud

_3 .3
24 1) V= 1OTl:u

b) 1287 u?
85 a) F'(x) = cos x
b) F'(x) = (x2 + 14
c) H'(x) = e‘xz
d) /'(x) =0, porque /(x) es constante.

26 22 (o2 )| D))

a7 a) e
=T A
R
R AT o=
1 2 X

Sus soluciones son % y 2.

b)%u2
28 v
¥
e y+10-Bx
) 2 \4 X
)
1=% J=5 K-23—6

Q9 v

O = N W AW

-1
-2
-3
-4
-5

3 2

El drea buscada es 5 u

B0 Fl drea buscadaes (17¢ —2) u?.

81 La ecuacién de la recta tangente en dicho punto es y = 1.

La ecuacién de la recta tangente con pendiente 6 es

y=06x-2.

El 4rea buscada es: % u?.
32 AT

B3 4(/n8 - In4) u?
34 [l 4rea buscada es: (6‘2 - % - 1) u?.
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85 V=2nd’

—e-3) Ly_1

36 y= (x 3)(27x 3)

37 La pardbola buscada es f(x) = —x? + 4x, cuya gréfica es
positiva en el intervalo [0, 3].

88 4=-1, b=0, c=3

-1
39 (= 3
40 4- L
73

41 a) Sussoluciones son: x = 1+26 y x= 1_26 (que no

dependen de a).
b) La funcién diferencia es:
fo) =ax+a—ax®=al-x?+x+ 1)
Si h(x) =—x?+x+1, setiene que: fi(x) =a h(x) y
la primitiva de f(x) es a por la primitiva de /(x), es
decir: G(x) = a H(x). Eldrea comprendida es, pues:

A1)l 50

- 155) (155




Si duplicamos 4, se tiene que la funcién diferencia es

ahora f5(x) = 2a h(x) y su primitiva G,(x) = 2a H (x).

Por lo que el drea comprendida es:

GZ(“zﬁ)‘Gz(l_zﬁ):

i) {15

42 /=3
43 4-6
44 ;-1

45 S(r) = 412 — 24r— 220
46 Distancia recorridaentre =0 y #=2: 6m

Distancia recorrida entre #=2 y r=3: 6 m

a7 V:%.(ﬂ-l) u’

48 2/m
4

49 48mu3

50 4n u’

B1 a) F'(x) = cos x>
b) F'(x) = [(x%)? + x] 2x = 2x° + 2x3
O F ()= —1

1+ sen x

d) F'(x) = (1 + sen x) - cos x

82 En los puntos de abscisa —1 y 1 hay mdximos o minimos

relativos.

83 f(2)=16
_ T _dn
54 x-= 7V x=
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88 a) F(x) es creciente y no tiene mdximos ni minimos rela-
tivos.

b) El minimo relativo es el punto (1, 0).

. p . 521’ ko1

86 a) Si k>0, eldreaes: £—— ¢+ =
2 2

2k

Si £<0, el dreaes: %—ek+e—

2
b)k=In3

8% El drea buscada es % u?.

88 F'(x) = 2x cos x*

89 La grifica Il es la de la funcién; la grafica I, la de su deri-
vada y la grafica I1I, la de su primitiva.

60 Su 4rea aumentard 8 u?.

61 Cierto, puesto que si la primera derivada de una funcién
es positiva, dicha funcién es creciente.

62 o) F'(x) - 0
b) F'(x) = —1 — 32
9 F= IL
DEC = [l
63 d)

64 El teorema que asegura la existencia de ¢ es el teorema del
valor medio del cdlculo integral.

65 a) Falsa. b) Falsa. ¢) Cierta.
66 Enelintervalo [O, 1] se cumple que 0<% < X 5
2 1+x 1+x

yaque 0 <senx <x en dicho intervalo.

Por tanto:
T T
2 2

Osf jmxz xSJ. dx
0 1+x 0 1+x

ff

De esta forma queda probada la desigualdad.

1 2
ln 1+ 1=0,62<1

dx = [ ln(1+x) 7

1+x7
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67 a) V=350m u’

b) V= %Tch(r%+r§+rlrz) u?

68 a) Area = 4-f3v9—x2dx

Calculamos G (x) = f«/ 9 _ x? dx, mediante un cam-

bio de variable:

c;(x):fmdx:a-ﬁh_(g)zdx

Cambio: % =sent — x=3sent — dx=3cost dt



G(x):3.f\/l—sen2t.3costdt=9fcosztdt= 71 a)V—n-fa(bz—be—z)dx—n- bzx_x_3.é_2r
: - _ 2 - 3 2
: a a a
2 —a
= 9f<i+m>dt =9[lt+isen2t =
2
22 24 = (!724 ab bza—ﬂ>—inab2
=2t D sents - 5/ 3
24 b 32
Y a
—2. X 2 i b) V ﬂ-f (ﬂ —)/ )d)/ - ﬂ}/___z
=5 arcsen<3>+4 3 : b 3
=2-arcsen<ﬁ> Dk <i> = 2y _ba*, 2y ba’)\_4_, o
2 3 2 3 § =T1-\a —T+ﬂ —T =§TC a
= 2-arcsen<i> 9 < e
2 3 72 F'(x) = Jz sen t dt + x> [3x sen (x°) — 2sen (x2)]
Por tanto, el 4rea ser4: : ¥
¢ Y b) —L n d1
A=4-(G(3)—G(O)):4-9Tn:9n u? V3 )7 9 )
: 3 T
) R 5 R o5 e)? f) +o0 g)7 h) + o
b)V—n-f_Ry dx—n-f_R(R —x) dx = .
518 5 5 i 74 Ellimite dado vale 1.
:n-[sz—% :n-<R3—R?+R3—R?>: :
R 75 2=6
:%nl’?3 :
69 1on Autoevaluacion
. 2 2 la)Auz
70 * Despejamos y: 4y° =4 —x* — : 4

2 2 § 1
2 _q1_[x _ _ : 3 2y _ 2
S 2o <2> IR (2> b)f_3 [ +3x) — (v +3)] de = 4 u
Blireasers: 4= 4 ["1-(%) ¢ A N e
area sera: = . 0 — 5 X g 1

¢ Calculamos G(x)-f 1—< ) dx & y=4x-7
P A=94d?
Cambio: %:sent — x=2sent —> dx=2cost dt :
: 5
P8 =
G(x) = f«/l—senz t-2msta’t:2fcosz tdt= 2
4Area=%u2
=2. ( cos t)a’t f(1+cos2t)dt—
i B Area=2u?

Ty
:t+mza;’csm ﬁ>+l- 1—<i> =
2 2) 2 2 i 6a) F(e) =4e

= arc sen < 2) 4 ERL LT b) F no tiene puntos de inflexién.
* El drea serd: 7 a) 507 u
-4-1G@Q)-GO)=4-F=2n P b dnsad



